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AREAS Y VOLUMENES I

Ejercicion®1.-
Los puntos.P(0,2,0) v Q(2,1, -1) son dos vértices de un triangulo, y el tercero, S,

IX =2+

pertenecealarecta r ::'y = - 1| Larectaquecontienea P ya S esperpendicularala
Iz=3
|

recta r.

a) Determinalascoordenadas de S.
b) Calcula el area del triangulo PQS.

Ejercicio n° 2.-
Calcula el volumen del.tetraedro determinado por los ejes de coordenadas y el plano:

2x-y+z-4=0

Ejercicio n° 3.-
Considera el plano 2x -y +z- 4=.0.

a) Halla los puntos de cortedel plano-con los ejes de coordenadas.
b) Calcula el area del triangulo-formado por estos.tres puntos.

Ejercicio n°4.-
Calcula el volumen de un cubo que tiene uno-de sus lados sobre la recta

P X-2.y_ 2 y otro sobre la recta g _ Y - 2
2 1 -1 4 2 -2

Ejercicio n®5.-

a) Halla la ecuacion del plano que pasa por el punto P(3,-1;-1) y esperpendicular a
V(1,1 2).

b) Calcula el volumen del tetraedro determinado por los-ejes de coordenadas y el plano
anterior.

Ejercicio n®6.-
Considera los puntos A(3,0,2), B(4,-1,3) y C(2, 2, 1).

a) Prueba que son los vértices de un triangulo.
b) Calcula el area de dicho tridngulo.

Ejercicion®7.-

A, 1, 2), B(0,2,3) y C(0, 2,5) son tres vértices de un tetraedro. El cuarto vértice, D,
esta sobre la recta:
- 2 y z-1

-1 1 1
Halla las coordenadas de D para que el volumen del ortoedro-sea 2 unidades cubicas.
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SOLUCIONES
Solucién n° 1:

Solucién n° 2;
Buscamos los punto
Siy=0,z=0 ®
Si x=0,z=0 ®
Si x=0,y=0 ®
El cuarto vértice del tetra

DA=(2,0,0)
DB = (0, - 4,0)
DC = (0,0, 4)

Volumende ABCD = %| [ﬁ DB,

Solucién n° 3:

a) Siy=0, z=0
Si x=0,z=0 ® y=-4
Si x=0,y=0 ® z=4
b) AB=(- 2 - 4,0)
AC=(-2,04)
AB- AC| |(
Area ABC:| |:|( 16 = :
2 2 2

Solucién n° 4:

d =(@21-2) // d (42 - 2) Portantolas dos rectas son
El lado del cuadrado es I:;l distancia entre r y s.
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A RS " d| [(4-2-10) 30
dist (r, s) = dist(R, s)= Area _ | _ = €42 10)] _ V120 _ /5 - aristadel cubo
Base |ds| 16+ 4+4 J24

Por tanto, Volumen= (1/5)3 =545 u°

Solucién n° 5:
a) La ecuacion.del plano es:
1-(x-3)+1- (y+1) +1- (z+1) =0, es decir:
X+y+z-1=0
b) Obtenemos los puntos de corte del plano con los ejes de coordenadas:
-Coneleje X ® y=z=0 ®_ x=1 ® Punto A(L,0, 0).
-Coneleje Y ® x=z=0 ® y=1_® Punto B(O, 1, 0).
-Coneleje Z ® x=y=0 ® z=1 ® Punto C(O,O0,1).
El cuarto vértice del tetraedro es el origen D(0, O, 0).
DA(L0,0) DB(0,10) DC(, 0,3)
1 00
[DA, DB, DC]= 01 0(=1® Volumenzé-lz
00 1

u3

ok

Solucién n° 6:
a) Hay que probar que ‘A, B y C no estan alineados.
AB=(@-11) #
AC=(12- 1}
Sus coordenadas no son proporcionales, luego los-puntos no estan alineados y son
los vértices de un triangulo.

A8~ AC| |ca09| 4
2

b) Area ABC= = 0,71 u?
2 2
Solucién n° 7:
D esunpuntode r ® D@2-1, I, L'+1I)
Vagcp = % | [Aé, AC, AD]|
AB=(0,11)
AC=(0,13)
AD=(2-1,1-11-1)
o P 14-2=12® | =-4
1 - = = -
=0 1 3|=20 |4-2|=12] - §
6 2-1 -1 1-1 |2|-4—12®|—8

Hay dos soluciones:
D6, -4,-3) y D(-6, 8, 9).



